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Cy s o

Investlgutm ad solvendum problema maequahta.t.um reducltur _
Systema aequatlonum dlﬁ‘erentlallum vulgariam ‘est non- canomcum ), st
%ua,tlones altissima. varmbﬂxum dependentlum differentialia tali modo continent,
ut *horum ‘valores ex iis ‘petere non licest. 1d quod fit, - quatles aequatwnes
nonnullae _altissimis - 11113 differentialibus 'ca,rentes in systemate - propos1to vel
ipsae: inveniuntur vel ehmmatlone ex . eo obtmentur. Eo casu numerus Con-"
- stantium. arbztmrzarum, _quasintegratio completa znduczt sive ordo systematis
semiper minor est. summa altzsszmorum ordinum,. ad_quos d ﬁérentzalm singularuin
'varmbzlzum o aeguatwmbus - differentiabibus proposztw ascendunt.  Qui- ordo_ _
systematls cognosmtur, si per- dlﬁ‘erentmtmnes et ehmma.tlones contmgtt systema
propositum redigere in aliud forma, canonica gaudens eique aeqmva.lens, ita ut.
de systemate canonico. etlam a.d proposd:um reditus pateat. Nam summa al-
tissimorum ordinum, ad quos. in_ systemate canonico differentialia singularum
variabiliom dependentium ascendunt, - etism systematis propositi non-canonici
ordo erit.. Ad quem ordinem investigandum non tamen opus est ea ad. formam
canonicam reductione, sed res per. considerationes sequentes absolvi potest. '
Ponamus, inter variabilem independentem ¢ atque n variabiles depen-
dentes Ty, Lyy ooy T ha.ben n. a.equa.tlones dlﬂ'erentlales
o _u‘_.o, =0, ..o Y, =0,

| N i

ou forma_canonics gaudens appellatur, idem est, quod in wtheoria

novi multiplicatoris® forma normali praeditum vocatur (diarii Crelliani tom. 99, p. 369. ~Conf. huj. ed. vol. IV,
p. 501), sed plane differt ab eo, cui Jacobi in Commentstione ,nova mothodus, aequat. diff. partisles privii
ordinis integrandi® (d:am Creiliani tom. 60, p. 121. Conf. b, vol. p. 128) nomen canonici tribuit. B.
V. : : - 25 '

*) Systema, quod hic canonicum s
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altlssmmus ordo, ad quem in aequatwne u, == 0 dxﬁ'erentm.ha, vamabllls :c‘ a,scen--‘ v
o dunt. Ac pnmum observo, quaestxonem revocari-posse- ad" casum slmphclorem, el
. quo aequatlones dxﬂ'erentla]es propomtae sunt lmeares. Etemm vamando aequa— et

‘ mtlones (1), mber vamatlones » E

| ® d5,=%, da '—59, e o=t

.-.obtmemus systexﬁa aequa,txonum dlﬂ'erentmhum lmetmum L
O v, =0, v=0, 5,=0,

j_erltque rursus h"’ altlssmms ordo, ad quem dlﬂ‘erentla,ha lpsms §,,—- d‘xk in
aequatione v, = du, = 0 ascendunt. Quarum aequationum differentialium Ii-
. neamum (3) datur mtegratlo completa 8i pro valombus lc = 1 2 ~.3 % ponitur

awk s
(4) ’5;‘"'7'”::—#1 a ﬁa de, + " . S
ubi per e, e, .. ﬂlas Constantes arbltra,rlas deslgnamus, quas valo1es com-

pletl variabilium iy xg, ey B mtevratlone aequa.ttonum (1) erutl ‘involvunt, S
per Biy Bay . vero eas’ Constantes arbltmrxas, quas mtegratlo systema,tls (3)8 o

inducit: *Unde idemfit numerus (‘onstantmm arbitrarigram . in integratione com- ’
~ pleta aequa,tlonum differentialium propomtarum (1) atque lmearmm (3), sive
utriusque systematis ‘idem. ordo est.’ _' -
- In explorando ordine systema,tns a,equattonum dlﬁ'erentlahum lmem'lum_
*(8) supponere licet, COéfﬁclentes esse Constantes. - Eo autem casu integratio
completa methodo nota obtinetur, nu]la ad formam canomcam “reductione facta.
DeSIgnemus per symbolum _ g
) ®n
expressw_nem - : .
d2§ : arg.

d|
g 2 dﬁ + +Am dm <§)m’

e -{—A

oE—i—A | |
in. qdé A,y A,,i Ay ooy A,,, sunt_Constantes, gaudebunt - aequatlones (3), s
Coéfﬁcxentes earum constantes ponimus, hac forma, o '
(=G Yy Gy =0
@ 17Oy G =0

o= (El)kg§$+(§g)lbgn)+-~~+(E,.)hg-) =0.



DIFFERENTIALIUM" VULGARIUAI CUJUSGUNQUE o 1es

Ponp in hns aequa,tlombus L o
R - '-;‘-§;-—-03“

. demgnantlbus C et ). Constantes, obtinetur e (5) R
(0= CW;,' +cm,+. .+0[z],,, :

S o_c[z] " +c[,1] e +0[z] .o

@ s W

O—C[l]hin)+0[l]h§n)+ +C[A],L5'n>, L

siquidér‘hvper"." . L - :
: ' [1],,;‘

; functxo quantltatxs A mtegra. ordinis mt demgnatur

Eliminatis C, Gy ..+, - C,y -prodit aequatlo a,lgebxalca, cujus radxoes .
.»suggerunt -valores, quos 4 induere potest, et cuxque radwx sive valori ‘ipsius ‘4

-~ respondet systema valorum. i ipsaium C;, Gy, ..., Gy, quos omnes per eandem

" Constantem  arbitrariam. multiplicare licet. Jungendo cujusque variabilis & -
valores smguhs radicibus - respondentes, prodit ejus. valor: completus, et cum. -
"'smgularum variabilium valores sic' provenientes iisdem Constantibus arbitrariis
afﬁcxa,ntur, aequa,nonum (5) mtegratlo completa tot mduclt Consta.ntes arbi-

trarias,’ quot’ sunt " ipsius -4 -valores. -Unde ordo systematxs aequa.tlonum dif-

- ferentialium -linearium (3) vel etiam- Jipsarum aequationum- differentialium pro-

positarum (1) aequa,tm gradui aequationis algebraicae, qua 4 deﬁmtur Quam
aequationem - xepra.esentare licet hoc modo :

M 0= = Ei[l]h'[l],,;; [l]hw,

eutque gra.dus Determmantls ad dextram _aequalis marimo ex 1 2. 3 7 ag-

gregatls, quae e sequente :
: B Ry e

_ proveniunt, indices-inferiores -aut superiores omnimodis permutando Unde jam

 nacti sumus hanc Propomtlonem memorabilem: ..

Propomtw L Inter  variabilem zndqpendeﬁfem t atque n variabiles de- _

' peﬁdentes Tiy Tyy vy &, habeantir n aequatwnes dgﬁ'erentzales
: u-—-O ua-—,_O"..., u, =0,
sz'tque : -

altissimus ordo, ad quem n aequatwne U = 0 dzﬁ'erenmlza variabikis %, ascen-

- 25



196 e INVESTIGANDO ORDINE srs'.mmrs AEQUATIONUM JET

duht. Jam st vocatur a . ,j' ’

fmammum e 1 2. 3 'n aggregatw e
, J +h,."" o
quae obtmentur sumendo pro mdwzbus

L : . : . Abl,,-_‘,.-;z's,,, "‘1 vey z'". are T L
quosczmque inter se dwersos ex. 'mdwzbm 1, 2, .. n; ert H ordo syste'matw e

,-aequatzonum d@ﬁ’erentmlnwn proposztarum ste numerus Constantmm arbztmmmm,‘.’_‘.‘i‘_-

 quas earum inlegratio completa, inductt.: . :
Maximum in antecedentxbus voco valorem nullo a.ho aggregatl proposltl '

minorem, ita ut plura. maxima. locum, habere possmt inter se- a.equaha, dlversm;.».; B

mdwum [ z,,, ey Uy systema.tls respondentta,

- Gradus, a.equatloms ‘algebraicae (7) non mmultur, nisi -in Determmante1_'-__-_'_f

ad dextmm posito Coéfficiens altissimae quantitatis 4. potestatls evanescit. ~ Ob-

tinetur . autem altxssunae ipsius A" potestatis Cotfficiens, si in formando Deter-

. .mmante cuxque functlom mtegrae ra,tlonah [i.] (0 substltulmus Coéfﬁclentem'

alt.lssunae seu h“’"“’ 1psms 2 potestatls, quem demgna,bo per ,‘ SR
[ﬂ,(t)a_ o

atque ex ommbus I)etermmantls tertmms .
‘ i[c] / (fl) [0} h('g) [0] h('n)

€os ta.ntum servamus, in qmbus summa mdlcum
h(‘l) _'_h(‘s) + + k(‘n)

valorem maximum H obtmet Quare nunquam locum habet reductlo gra.dus,
nisi pro duobus pluribusve indicum 4, 4%, ..., 1, systematis aggregatum ante- :
cedens eundem valorem maximum induit atque summa productorum .

i[c]ha.)[clha,) [C]h(‘,)

1]118 mdwum systematxs respondentmm smsque mgms sumtorum evanescit.
. . h(() :

- Aequabatur autem in antecedentibus [c] L Cosfficienti termini & —— h"’k e varia- -
' W : o dt%

~ tione functionis ¥; provenientis, sive positum erat
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o
h(‘) ‘ dh;f)wk——.
o

[0]

Quod 8i tenemus, haec emerglt. altera Proposﬁno antecedentls supplementa.rla “

Pmposxtm II Vocetw" - :
dqﬁ'erentwle pamale zpszus u‘ sumt‘um secundum mmabzlzs .z‘k altzsszmum, quod_'.
A functzo Uy mvolmt, dzﬁ‘erentwle (z. e ordmzs h“) Ew: ommbws- temmzs Detev' .

'.mmantw _
: SR , E:I:u' "...u(") - .

# .éolz' retz'n’eantur :l:uﬁ")ug’)... f:"’, z'n quzbus summa ordmum d@ﬂ”erentzalzum,

‘ smgulamm varuzbzlwm, secundmn quag: m smgulzs : Lo

i, i, T i
ﬁl),. ,ug:)’ SR (n) o

dzﬂ'erentzalzo pamalzs faota est valorem ma:mmum H obtinet. Jam st aégfé4
gatum terminorum. Determinantis. remanemmm deszmmtur ])etermmantw szgnum

tmozs mcludendo hoo 'modo v
(E:l"_‘ : u u(,,))’

" ordo syslemat'w aequatzonum dzﬁ‘erentmlwm

. u-0 ua—O s u;-d"
tum demum valore illo maximo H ‘inferd ior emt § habetur
_ (Szkuuy..u) = O, '
quae ubi locum non. habet aequatzo, ordo systemans .s'emper valorz mazimo H L

’ aequalur : :
~ Nacti sumus antecedentibus novum genus formularum Determma.ntla mance .

B0 == "R AR ) R

Cujusmodi quantxtas ‘evanescens mdwm ‘est, ordmem systematls aequahonumv
differentialium - T
. _j-—-O u,,-O ._v.'.,‘u-O »
per mdolem illarum, aequatlonum peculiarem diminutionem pati. - - - .
Explomto ordine systematis aequationur differentialium qualumcunque,
via sternitur ad inveniendam methodum, qua ipsa reductio earum in formam
" canonicam praestam possit. Sed in hac-Commentatione sufficiat, in' naturam
max1m1, de quo agitur, et quomodo commode inveniatur, accurste inquirere.




771987 DE INVESTIGANDO ORDINE SYSTENATIS ARQUATIONUM .
. De solutloue problamatls maequahtatum, -quo mvestlgatlo ordinis systematis aequatlonum :

. dlﬁ'erentnalmm quammcunque ‘innititur. Proposito schemate, deﬁmtm Canon Dato Cunone.j-" :

R quoclmque, invenitur almphclsslmus _
Antecedenmbus investigatio ordinis systematxs aequatxonum dlﬂ’erentmhum.'
vu]gauum revocata. est ad sequens pr oblema maequahtatum etxam per se: trac-

T tatu d um:
1gn Problema

pronantur nn quantztates B quaecunque W sohema Quadmtz, zta ut_ - .

_f’lwbeantw‘ n series horizontales ‘et n series verticales, quamm quaeque ost o fer

minorum, ‘Ez.4llis quantztatzbus eligantir n transversales, . e. in sertebus horz-’ _
zonmlzbus simul atque verticalibus diversis posztae, quod ﬁm potest: 1.2.4 -

. mnodis; ex omngbus allis modzs quaerendm est zs, quz summam n numeromm"’- S

electomm suppedilet ma:mmzm. o S
Dlsposms quantltatlbus hJL in ﬁguram quadratlcam -

I ] . '
R Lb
’»1'*2 e B

k‘”’ h‘”’ : ,cn) _

earum systema. appellabo schema proposztum, ‘ omne schema, mde ortum a,d-j '
deéndo smguhs ejusdem seriei horizontalis termmls eandem quantlta,tem, appe]labov

sche'ma derivatum. Sit
. l(f')

'quantltas addenda terminis ¢ seriei. horizontalis, quo facto smgula 1.2...n
aggregata transversalia, inter quae maximum ehgendum est, eadem augebuntur

quantltate
l +l " +l‘"’ =L,

quippe ad’ smgula aggregata formanda e quaque serie. homzontalx unus ehgendus
~est terminus. Qua de re st statuitur

: ‘ & 0’”“’ = L
a.tque aggregatum tra.nsversale max1mum e ternnms by fdimatum :
RIS _’_h(«n) =H, ’
ht valor adgregatl transversalis maximi e termmts p ", formati
pﬁ"’ . +p(f,,) H+L,
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- 6t vice versa, taque ad' mammum proposxtum mvemendum permde est, ‘sive
-'*quaestlo de quantitatibus A, sive de quantltatlbus jo5 instituatur. .
o Facxamus, quantltates l l FR l"’) ‘sic’ determinatas. esse,” ut, qu&ntlw.
"tatlbus p{" ad instar quantltatum h"’ in. ﬁgura.m quadra.ttcam dtsposxtxs ot e
quaque serie verticali termino maximo electo, maxima illaomnia in diversis -

o serlebus homzontahbus Jacea,nt Unde i p“k’ voca.tur maxmms termmorum L
-_ ‘. SR Pk) Pu ps.)" |
| .@ggrégétumf L .
e P(n") g _|_p(f..) ' P
inter- omma aggregata transversalis o qua,ntxtatlbus p(" formata erit, maxinuin.
Hoc ‘igitur. casu sine negotlo etiam  habetur ‘maximum aggregatum transversa.le
‘e quantltatlbus proposms hL formatum - : ‘
«.) -+ k"” g k(:,,)
- "Unde solutum est lnaequahtatum problema proposxtum, sunulatque mventa,e sunt
quantntates v, PR AR dwta/a cond1t10m satisfacientes..

Fzguram quadmtzcam, n. qua diversarum, vemcalmm ‘maxima 3z'mul n
dwersw seriebus horézontalibus  siint, “brevutatis " causd.’ vocabo Canonem.v Patet,
 in ¢jusmodi. Canone terminos. omnes. eadem quantitate. augeri vel diminui posse-"

unde seqmtur, e quantlta,txbus 0 , 1% unam pluresve nulhtatl aequari
“ posse, dum rehquae fiant pos1t1va,e. 81 l”-0 series p®, p0, ..., p eadem
 est atque series- figurae propositae A, B, ..., W0, unde Canonis ‘seriem, cui
respondet quantitas ' evanescens, vocabo in sequentxbus -seriem - smmutatam.
‘Jam_ ex. omnibus solutionibus una, erit simplicissima; in qua seilicet singulae
quantitates 1” valores minimos positivos induunt, ita ut nulla alia detur, pro
qua aliquae quantitatum 19. yalores: inferiores - obtinent, dum reliquae immutatae -
manent. - Canonem ei solutioni respondentem a,ppella,bo Canionem simplicissimum,
de cujus’ habitu- in sequentibus agam. R .

- Ad .schema. qua,dmtxcum quodcunque sequentes denomma.tlones refero,
quae bene tenendae sunt. - Sub -voce serie! semper mtelhgam hm’zzonmlem,_'
s de vertxcahbus sermo incidit, id diserte adjicietur. - Sub. voce mamimi semper
 intelligam terminum inter omnes ejusdem verticalis. maximum seu certe nullo
religuorum minorem. Unde appellabo serier "maanmum eum seriei horizontalis

terminum, qui maximus est’ inter omnes cum eo in eadem verticali positos. .

Fieri potest, ut series nullum maximum habeat vel etiam plura inter se diversa.
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At o ﬁgura Canoms instar constltuta “esty: quaeque serles uho’ certe maximo
. gaudet, quod, si in eadem serie plura insunt, semper-ita. sumere licet, ut omnia
. -‘dlversa,rum serierum’ maxima ad diversas. verticales. pertmeant, i. ‘e, mawimorum -
'transversalzum systema. completum forment. - Consideremus in - -Canone simpli-

cissimo horum maximorum systema, et si plura, ejusmodi dantur, unum aliquod

: ehgamus. Jam distribuamus omnes series quocunque modo. in duas partes, -

series J et series K ta,les, ut’ nulla serierum - K 1mmutata sxt, i e nulla quan-'

tlmtum l, quae: ad series X pertinent, evanescat: dxco habem

- Theorema I. - In Canone szmphczsszmo e maztmis serierum K saltem unum
est, cus aequalis exstat terminus tn eadem verticali posztus et ad series J pertinens.
Alioquin enim quantitates { ad series K pertinentes omnes_eadem -

-qua,ntttabe. minuere hcer_e_vt,.‘ usque,dum aut una quantitatum ! evanesceret, aut
~unum: e maximis serierum K aequale evaderet alicui termino in' eadem verti-
- cali posnto et ‘ad. series .J. pertmentl._ Neque ‘enim ‘ea re maxima diversarum.

senerum cessarent esse maxuna,, neque Canonis constltutlo turbaretur. Quan-

 titates autem propositae eo casu non forent mnmmae posmvae neque igitar

'Canon foret mmphcxsnmus.

Si pro semebus K sumltur semes smgula,ms, seqmtur e Theorema.te prae-

'cedente hoc alterum -

" Theorema IL  In Canone szmplzcwszmo serter umuscunque non imana-
tatae maximo aequatur alter termenus tn eadem verticali,
Proposlto Canone sxmphcxssxmo, rursus ehga,mus unum' certum systema

- completum maximorum transversalium. In serie quacunque e, cui respondet

" quantitas- ' non- evanescens, sumatur maa:zmum, cui secundum II in' eadem

verticali sit aequahs terminus seriei @,*, in qua rursus sumatur mazémum, cui.

" aequatur in ‘eadem ‘verticali terminus seriei ¢, et ita porro. Si dato mazimo

plures. “aequantur - termini in eadem- vertlcall, processus praescrxptns plurlbus
modis institui potest, sed habetur < v :
- Theorema III. - In.Canone.. szmplzcwszmo e .varys modzs a data, serie

per processum praescriptum ad alias transeunds unus semper-exstat, - quo per--

 vendtur ad - seriem {mmutatam, i. e.- seriem, cui re.spondet valor 1= 0.

-

‘Nam simulac.Theorema IIT locum non habet, Canonis -series in - duo
complexus dividentur, quorum primus omnes ' series amplectatur, ad .quas &

data serie per processum praescriptum transire licet, et secundus omnes, ad
‘quas transire non licet, ita ut series immutatae omnes in secundo complexu



R DIFFFRENTIALIUM VULGARIU&I cwuscm\qm':. "201...

sint. Quo facto pmmum complexum pro seriebus K, secundum pro. semebus J
-Theorematis I sumere- licet. - Ergo secundum Theorema I a serie primi com-
plexus, ad_seriem secundl transitus “datar, ‘quod ‘est contra hypothesm Unde -
suppositio, Theorema.- 111 locum non- habere, est’ absurda. - - R

- Canorem- quemcunque, plo quo quantltates U, L, respective
_ induunt valores m', m", .. .;'m®, quos. semper poswwos aut evanescentes sup-
“pono, in sequentlbus brevxta.txs ‘causa vocabo Oanonem (m m'" yoe m"')) - Quo
: statuto, “de: binis: Canonibus qmbuscunque habetur
i Theorema IV..  Propositis binis . Canonibus, przmo (f’ f” SN f“) et
secundo 99" g® ’), semper. alius -dabitur -Canon (m', m", ..., m®). talis, ut
unaquaeque quantitas m® minimae ipsarum fO, g° aut aequalis aut eq minor si.
Unde. sequitur hoc Corollariam: - R , ‘ _
" Canon. szmplzcwsz'mus ‘est. umcus, swe unscum datur systema quantztamm"»
[ SR A quae: Canonem 3¢mplwwszmum suppedztant R e

Sint quantitates gV, gl [ g™ jpsis fetn, fletn f("_’ 1'espec-
tive majoies, reliquae autem g'y ¢", ..., ¢ ipsis f, s ..., FO respective
~aut aequales aat minores. . Vocemus respective ¢ et o quentitates, quae i
_prlmum et secundum Canonem constxtuunt ubi genel'a,hter ﬁt

R L)

_31tque rursus systema - maximorum transversahum in primo Canone

) d
L/ qg’J, . sey qf""

ubi omnes Gy Tay oes, o, inter se diversi. sunt; in secundo Canone systema

- maximorum tmnsversahum habetur etiam -
o (‘:) (':) . © glin)

l('l)

o ey

Nam omnia aggregata transversaha, secund1 Canoms ab aggreo'ams responden-
tibus pr1m1 eadem quantitate :
g9+ +9""—{f' f"+ "+f"")

dnﬁ‘erunt unde, cum aggregatum .
o . A g
maximum- mt etnam acrgregatum -

R G R N
maximum esse debet At in quoque Canone secundumn deﬁmtlonem eJus sta-
bilitam. datur aggregatum transversale maximum, cujus singuli termini sint '

‘maximi inter omnes ejusdem verticalis, quibus maximis respectwe in pmma, o

secunda, ..., n® vertlcah aequari debent termini _
A o ‘ : 26
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(f.) (lo - «,.)’-,

-.-"

“ut eorum aggregatum et lpsum constltuere possrt ‘maximum, Undé“ cum, 4,

22, S .,' %, omnes "inter se d1ver81 smt termxm 1]11 et xpsl systema mammomm: T
”transversahum constituunt, g de” - o

Cam - quantitates g+, g, ..., g"‘"respeotive-' ipsis fl, f‘““" Ceey

e majores sint, quantitates autem £y ' oo f® omnes supponantur. = 0. -
‘aut positivae, qua,ntltates gy, g“““‘” Wiy g‘"’ omnes sunt pomhvae. ~Jam ob-

“servo, fieri non posse, ut in Canonis (g'; 9",
vel n* inveniatur maximum, cui aequalis’ existat " termmus in eadem vertlcah o

posﬁ;us, sed-ad unam’ reltquarum serierum pertmens.. Sit- emm ‘maximam illad
in serlev?,‘., termmus el aequahs in serie ¢*, ut sit

i, g*)-serie: (a+l)"‘ (a+2) Y e

(‘k) (") )

“ubi ¢ est unius e numems 1, 2, TS a, a,tque zL unus e numeris a+1 a+2, TR

erit e formula supl'a, tradita . :
(q)_*_g(u)_ W r:)+g f(o

~nbi secundum supposmonem factam g _/(")—— “=0. atque. gw f“’< 0. Unde

"l.) O

S : gy :
quod absm'dum est; cum q('“ sxt maxunum inter omnes terminos eJusdem ver-'
ticalis ¢y, q‘, ..vs q™  Hin¢ cum in secundo Canone. maximo in (e+1)"

(a2, L vel n"‘ serie posito nullus aequalis esse possit terminus in eadem

verticali in reliquis seriebus positus, quantitates g“*”, g+, ..., g™ omnes:
eadem quantltate decrescere possunt, reliquis immutatis manentibus, usque ‘dum
in aliqua serie (e-+1)*, (e-+2)" ... vel n* inveniatur maximum,  quoed non
superet valorem alius termini in cadem verticali ad reliquas series pertinentis,

“aut dum una quantitatum §**, g, ..., g™ evanescat. Qua diminutione
nullum maxunum ‘neque igitur Canoms natura destruitur. Si hac ratione obtmetur

(a+1)  (a+2

. . (./ .q,"'vg ’.gl ’.‘71 1-"7y")) . )
atque inter quantltates gledn, . g{“*" ... ipsae g#*Y, g+ . “adhue quanti-
tatibus f#+9, f@+3, . .. majores sunt, ¢adem methodo novus Canonobtinetur,

in quo quantitates illae - denuo. dlmmutlonem sublerunt, sxcque pergere Ticet, - -

usque dum pervematur ad Canonem

(m, w, ..., m®, (""") wer m(")),

~ubi quantltates uncns mdmae omnes quantltattbus respondentzbus 1psarum f,
s et g gy ..., g% aut minores aut iis aequaleq sunt, ke d. e.

Sequltur e Theoremate IV -
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» 'lheorema V Nullus datur Canon, pro quo alzqua quantztatum 1,
’ .l.'.',~.-' ‘es 1 yalorem mmore'm nduat quam pro Canone. simplicissimo. '
Scxhcet 8- ta.hs daretur. Canon,: per. methodum antecedéntem obtmen;

posset alius, _Pro quo una certe quantitatum U, PR A ® valorem” mlno_lem"":' =

indueret quam pro. Canone snmphclsmmo, rehquae autem “valores non ‘majores,
quod est contra Ganoms sunphcxssxmx definitionem.. - Cam valor minimus, quem
 quantitates 7, 7", ..., 1* obt,mere possmt, it —-O e Proposxtlone V sequitur
tanqua.m Corolla,mum SR S
‘ Theorema V1. Serzes, quae in .. Canone - qzwcunque habetm' zmmutata, o
cadem in Canone szmplzcwszmo imveniatur necesse est. - :

- Ut cognoscatur, utrum. Canon ahquxs 8it sunphcussxmus necne, adhxbem
potest hacc Propositioz . .. - g o o
: “Theorema VII, Proposzto Canone atque i eo. magimorum tmns-

- versalium systemate electo, nolentur pmmum series immutatae A, deinde. ‘séries
- B, quarem mazimas aequantur termins. in eadem vertwalz ad series A per-

tinentes; . deinde -series C,: quarum  mazimis -aequantur terming in. eadem ver-
- licali ad. series. B. pertmentes et tta porro. i hac mtzone pergendo exhaurire
icet- omnes Canonis series, Canon erit sunplzczsswnus :

Pertineant quantitates 71", ..., I ad Canonem propositum, . qtmntltatesr
AR AR [ autem “ad. alterum Ca.nonem Consideremus . idem maximorum
transversahum systema atque in Theoremate plOpOSlto electum supponitur, cui
- etiam in altero ‘Canone respondebxt ‘maximorum. transversaligm systema.

o Sit 1P << 1, seriel 7 maximum in altero Canone gandebit minore
“valore quam in Canone: prop031to  Pertineat -series »* ad complexum C, ita
ut in Canone proposito maximo seriei y** ae‘quetur terminus alieujus seriei g
ad complexum B pertinentis, -fieri etiam debet lfﬁ)<l(ﬁ)_-. - Vocando enim pro-
positi - Canonis terminos” p?’; alterius g‘" erit ' '

' _ 91‘ = 1@,
- unde, si p‘” = p“” est maximum seriel y*°, erit :
: P = LT 1 P R {l(r) t(r)}
Unde, cum' sit 9
fieri debet- {7 <<%, o
. Porro in Canone proposnto aequatur maximo seriei 3" terminus seriei
@™ .ad- -complexum 4 pertinentis, atque eodem modo demonstratar, fieri ['<1*,
quod. absurdum est quia secundum suppos1t1onem factam [® =0 est atque .
. o L 96"

maximum in Ic“‘ vertlcah ideoque- q(’ ’>q£ﬁ) a.tque l(’)<l(”
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‘ ipsae lu lx RS 1() aut evanescentes aut posmvae sunt Eodem modo procedxt. '
-,'eductlo ad absurdum, ad quemcunque complexum Ay B C, ]), L Pertmeat

[(r)

posito {”.° Unde si Canon ita constitutus -est atque in VII suppomtur, pro
- nullo alio quantitates 7 valores induere possunt mfemores qua,m in proposxto
sive, Ga,non ‘propositus est sxmphcxssnmus ' :

Antecedentia . solutionem . quoque continent problematxs, dato Canone :
'quocunque, invenire szmphczsszmum. . Supponere licet, in dato Carione unam ad
.minimum esse seriem immutatam; quae, nisi.jam ‘invenitur, obtineri- potest 1psas'f."
1 omnes eadem quantitate diminuendo. - Ut-in Theoremate VII serierum immo-

tatarum complexum' vocemus A atque comp]exus ibidem definitos B, C,

formemus. Hac ratione ‘pergendosi omnes series- exhaumuntur, Canon, secundum'

. VI jam ipse est simplicissimus. Ponamus' autein relinqui, series non prae-
ditas talibus magimis, ‘quibus aequentur termini-ejusdem verticalis ad complexus-
formatos pertinentes. Tum reliquarum serierum termini (vel quantitates /'ad eas -
series. pertinentes) omnes eadem quantitate diminuantur, usque dum earum .quan-
titatum / una evanescat aut earum serierum mavimum aliquod eo decreverit, ut'ei . .
'aequahs terminus in eadem- vertzca,h ad comp]exus formatos pertmens inveniatur. .

Quo facto novus eraitur Canon, in quo auctus est numerus serierum pertmentmm

ad complexus regula indicata formatos. Sijam omnes series in complexus illos
inennt, -Canon erutus erit. simplicissimus. “Si non, novus novusque Canon eadem -
methodo eruendus est, semperque pauciores a complexibus, qui formari possunt -
relinquuntur series, unde tandem pervenietur ad Canonem, in quo complexus, qui -
formari possunt, series omnes exhaumunt qui Canon est smlphcxssnmus quaesitus. -

: : Exemplum Cat
- Schema propositum. . ) ) Canon propositus. I
v | v e _ 1w | v v v
I RARANYR R INY IY xfzefiz | 9 fe0 |19 {1t |6 s
u| 3| 87| elijuul0 n 11 {160 |15 |14 (19 |22 |18 {8
mr| 6|11|15|16|15|28 |10 - 1| |14 |1e°|19 |18 |26 |18 |5
vl oalufra|es |l o av) s (12|15 || [92 |28 |1
v| 5|2/ 8{w0|sis|so v o | 7|18 |15 |2e|23 |35 |5
vi| 1] 8| 3| 9| ejo|1 - _v1v 7|14 | 9|15 |12 |26+ 28 |6
virbiiliz] sige{aa]onfso [ PR PP NPYS P PYRY P o

minor - quam in pros
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Gnnon dorwatusl B :A T " Ganou denvatus g S
I ug wefrv v pvrvage o o b vy .yr wife
S SR TR S R FURFURETN IR VI o ST R TR IS 1918 10| 5 |4 L
i [0 s e e as e 1 T s e (e o (5[5
| 8|1 1w .18‘ wies |2 v om| o6 it |51 5 |® |10 0
"‘Ijv" EERIREURE-LER R TR LIRS\ 4IPS BTN S78 PY4 PP PP P 1Y
vlofelie | fomiosfaaie - vl 7l a0 [12fese] 00 [aafe -
Vi| 6 |13 | 8|t |11 oo |5 cowifafu Ll | o e fs
vl fie s fee lea (o aorle virlinlie s l2 L2 fan lwolo

Canon .“simplicissimt‘;s_. ) o
Aol | v vr i e

SRS U BV IE R RUR BTN DUN I35 PN

w710 |15 {18 |14 4

i} 6|t 15016 |15 |28 |10 Jo

v foa|ur e ]os oo for |orfo

viels! ol [earf19 ot 1

vif ol eiz] 9oz |3

vilin T | 8 l2212a [21 [aoelo

E schemate proposito, addendo terminis serierum diversarum respective
- numeros 5, 8, 3, 1, 5, 6, 0, aliud obtinetur schema, in quo termini inter -
omnes egusdem Vertlcahs maximi in diversis semebus horizontalibus sunt, quae:
est Canonis proprietas characteristica. ' - ‘
Propomtur Canonem- sxmpbclssunum mvestwm-e. Constituit in dato
Canone "series VII complexum 4. ' De rehquarum serierum termlms detraho
unitatem; prodit Canon derivatus I. -
» In Canone derivato I series IV et VII constltuunt comp]exum A, series
1 complexum B. De reliquatum terminis detraho 2, prodit. Canon derivatus II
In Canone devivato II series III, IV, VII constituunt complexum 4,
__serles I et VI complexum B; detrahendo de secunda et quinta serie unita-
tem, - prodit Canon ultimus seu simplicissimus, cui respondet ipsartm ! valores~
4, 4, 0, 0, 1, 3, 0. Quos addendo terminis serierum diversarum. schematis
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proposﬁ,l, pl’odlt Canon elmphcxssnnus Seneq III IV VI compl(,xum A, :

series 1, 1, V, VI complexum B constituuint; - quos’ complexus series omnes -
exhaurire vxdemus, quae est- Canonis sxmphexsmml propriétas chm'acterlstlca e

‘St non datur Canon’ aliquis, sed tantum schematis p1op031t1 ‘termini,
qui aggregatum maximuin transversa.le constituunt; ad Canonem Gnmphclsslmum

Ppervenitur, cuique. seriei minimam a,ddendo qua,ntltatem, qua efficitur, ut datus

~ ejus- terminus ad aggregatum transversale maximum pertmcns fiat in sua’ ver-
“ticali’ maximo aequaliy. Quo negotio ad omnes’ series ‘adhibito et, si opus est,
repetxto, tandem ad Canonem perveniri debet qui emt sxmphclssnmus, cum in-
crementa. semebus non majora addita sint, - quam necessamo _postulatur, ut ter-
mini datl, in sua qmsque vertu.ah, maximi fiant.

, : Exemplum T
Schiema propositum, . . . Schema derivatum, o
o o el vvefve e v | v e
el re]alslaln 1l 15 14 |12 [ |2 19
S g | 8 o e fisef 17 12 9 117 (18
w8 {1t {1sef1a {9 6] 8 - - mr|ie |19 |esrles |17 {1416
v 15"10] 16 [25° 11 |12 |22 v fae |12 18_.27? 1314 ]n
Vil |i5e0 jael ol o . vl 22 (22 |97 |31+f16 |31 “
VI|10 |18 |23 |21 |19 fase|ot vifo|18 |23 |21 |19 {23 |2

"VILE 5 (14 110 127 |3t |20 40° VIDE 5 [14 110 127 {3t {20 | 400
s : - Canon simplicissimus. - P
LI HE IV |V | VIVIE

D1} ese|or |20 |18 |20 {1895

1o {2e¢)2t [21 |13 {21 |20

urie {19 (28419 [17 (1416

Caven 12 |18 [o1|13 |14 | 24

“viles |oe og |2v|mefa6 |31

SVI{10 118 |23 |21 119 .(23%)21

vl 5 e 10 |27 81 {20 (400 :
Termun asterxscxs notati aggregatum tra.nsversale maximum - formant
scilicet sumpm schema propositum e Canone praecedente, seriebus honzontahbus
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in. vel'tlcales, verticalibus - in homontales conversis; quo facto manent t,ermlm .

_awgrenra,mm tra,nsversale maxumum constltuentes udem schema, autem _demmt -

esse Ca,non .o
T8erigbug’ T T s
. S A | R {1 S A
addo respectlve secundum da,tam regulam

’ 8, 6, 8 2
prod_i_t_; _schemg_ den’vatum.
Seriebus __
B L 1
addo respectlve
6, 4

va‘Odlt Canon mmphclssnnus quaesitus, in quo sevies III, IV, V, VI, VII im-

 mutatae manent; -atque in schemate derivato.. In Canone -eruto constltmmt

~ series- VI, VI complexum -A; series III; IV, V- comp]exum B, series I, 1I
complexum C, qui .complexus cam omnes series amplectantur, mdlcmm obti-
nuimus, Canonem “esse simplicissimum. — .
Cum” dato . Canone’ etiam innotescat schema,tls proposm aggregatum -
transversale ‘maximum,. ad- problems 'antecedentibus- solutum revocari ‘potest
alterum - problema, dato Cnnone quocungue, investigare szmphcwszmum Cuyxs
“igiturr - daplex habet.ur _solutio, - altera per subtractiones successivas, uti supra,
altera per additiones successivas procedens, uti fit, si e dato Canone petimus
schematis propositi acrgregatum transversale maximam eoque cogmto methodum
_antecedentem a,ppllcamus '

Solutm ploblematls maequahtatum in paragrapho praecedente tractati terminatur.
Proposito schemate, invenitur Canon.

Restat, ut demonstletm, quomodo Canon aliquis mvestlo'am possﬂ: qmppe

".quocunque invento, vidimus variis modis erui simplicissinum. Proponamus lgltm L

-sequens inaequalitatum prob]ema, quod pro principali ha,bem debet.
IR Prob]ema . . o

Datis nn quantatatibus B ubi indicibus | ot k valm s l, 2, .\, n con-
'_‘vemunt mvenzre tafcs' n qwmtztates mininas positivas - '

. ) . l’ l” | l(")

c . -y 3 A ]
m‘, ‘poszto : S .
- 10 = 40,
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' atque pro smgulzs k electo maa,zmo mter termmos

p“. p“ ‘e ;" p{")’ . 4 :

jq'zwd szft:. o
e _ (’L)
“indices E : ' f e
. . L ) . ) i'., i?, e ey 3’_’1
omnes inter se-'(lwersz sint.. :
Solutlo._ '

Prima et quasi plaepawtom operatio ‘o consxstlt at, 8i in schemate
proposxto ‘habentur series, in. qmbus ‘nulla- inveniantur mazime, earum quaequef
minima quantltate augeatur qua fit, ut unus - GJUS termmus aequahs evadat'

mazimo in eadem verticali’ posito. Slc obtinetar novum schema, quod schema
praeparatum voco -et in - quo quaeque series uno plurlbusve ‘maximis  gaudet.
Diversarum  schematis: praeparati serierum " maxima omnia ad diversas verti-

cales’ pertineant non necesse est. - Sed ad’ mnmmum duarum serlerum maxima ..

habentur, quae ad duas’ verticales pertinent, in quem casum extremum non in-

‘ cndnnus, nisi omnia- maximg in una’ eademque serie jacent atque’ msuper in N
una eademque verticali - termini omnes inter se aequales sunt~ ~quod si secus"‘
fit, maximorum transversa,hum numerus semper est >2 Sx n-_2 pmma, dla

operatione* prob]ema absolvxtur

In schemate praeparato quaero maximum numerum maximorum trans-
versalium, - quorum systema ubi pluribus modis eligi potest, sufficit unum certumi

eorum systema considerare. . Quo electo, -solutionem - problematis propositi ita
.adorno, -uf numerus maximorum transversahum successive augeatuy, usque dum
eruatur schema systemate completo n maximorum transversalium praedltum

qui erit Canon quaesitus. = Sufficit igitur demonstrare, idoneis serierum aug-

mentattombus numerum maxxmorum transversalinm unitate augem posse
' ‘Divido schema pracparatum ‘in quatuor spa-

occupent spatia 4 et C; verticales autem, ad quas
pertinent, spatia A et B. - Series spatia A et C

pantes nferiores. Porro verticales spatia ‘4 et
B occupantes voco laevas, spatia C et D occu-

tia A, B, C, D sicuti in figura apposita. Po--
Ao namus, maxima transversalia electa omnia esse in .- -
_spatio 4, ita ut series, in quibus maxima illa sunt T

B D | ~ occupantes voco _supe'réore_s, spatia B- et D occu-
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.pantes dextvas. Ja.m in spatlo D nu]]urn invenitur maximum, - Ahoqum enim
_numerus maximorum tra,nsversahum _augeretur. contra  hypothesin, ‘maximum . ”
numerum mammorum transversahum e]ectum esse. Unde vertlcales dextrae, -
sua habent maxima in C; temmm ‘autem . ‘serierum: mfemorurn in-suis . vertlca,hbus L
‘maximi erunt in -B, et eorum  quisque aequa.tur maximo in eadem’ verticali i in.

A posxto, quumin ‘spatio A sint maxima omuium vertlca.hum Iaevarum, aeque
g serierim “omnium superiorum.. b e T ta el D
" His positis, series omnes ‘in tres- Olasses dlstnbuo, quae sic ernuntur. )
" Eligo- eas - serierum ‘superiorum,- quae’ praeter maxima. in 4 alio vel
"alus in C positis- gaudent cujusmodi - serierum -una ‘saltem exstat. - Ponamus,

- alicuius illarum “serieram maxime .in A posito aequari alium terminum-in ea-
‘dem verticali; quaeratur maximum in eadem serie cum hoc termino positum,

‘et si huic rursus -aequatur alius terminus in-eadem - verticali, rursus quaeratur
maximum cum hoc termino in eadem serie ‘positum et sic porro.. Omnes series;
ad quas hac ratione perveniri potest, Junctae serichus, a quibus proﬁcxscendum
.erat constitaunt - G lassem Primam. :

“Dico, nter serzes Primae Classzs mclla'm invenirs seriem: mfm'zorem, neque
igitur “nllam seriem superiorem, a qua per methodum mdlca,tam ad’ seriem in-

“feriorem pervenire liceat. Seilicet proﬁclscendo a serie, quae . praeter maxi-
mam in 4 alio in C' gaudet, consideremus systema maximorum in 4 positorum,

ad quae methodo indicata pervema,t.ur; quorum.ultlmo, si fieri potest., aequetur
terminus ejusdem verticalis in B positus,  Maxima illa in 4 posita omnia se-
cundum “suppositionem sunt transversalia, quorum in locum aliud obtinebitur

systema maximorum transversalinm, si cuique substituitur ejusdem verticalis

terminus aequalis. Qua in re ultimo maximo substituitur terminus in B positus,
prima autem series, a qua profecti sumus, non amplius adhibetur. Unde novo
maximorum systemati jungendo bujus seriei maxémum in C positum, numerus maxi-
morum transversalium unitate augetur, id quod contradicit suppositioni, maximum
numerum maximorum transversalium electum fuisse. Scilicet seriebus supemorlbus
aceederet inferior, in- qua est termmus ultimo maximo aequahs, verticalibus autem

laevis accederet dextra, in qua est maximum aliquod seriei, & qua profecti sumus:

Ad Classem Secundam pertment series superiores, quae non ad Primaim

Classem pertinent et a qulbus nec ipsis methodo indicata ad seriem inferiorem

transmtus datur.” Fieri potest, ut haec Classis omnino non existat.
- Ad Classem. Tertiom denique pertinent series inferiores omnes eaeque

AW g
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supemores, 8 qmbus methodo tradlta. ad semes mferxores transitis datur. Unde,' -
81 -teyminus servel znfemorw aequamr maximo. seriel superioris in - eadem verti-
eali — quod semper fit =, e series ‘superior- ad Classem Tertiam pertmebu _

_ Tertla ‘classis,  nisi- scheina . jam' ipse. Canon est duabus saltem semebus, ung, o

' mfenore, una superiore constat,

1d; quod supra de Classe Prima demonstmw, ,]am 1ta, emmtxo ut dlcam,
_ inter serwes superiores Tertiae Classes. nullam. inveniri. seriem,. quae mazimo i
~ C posito gaudeat Qua Proposxtmms forma postea utar. :

B Obaervatlones hac occasnone factae simul praebent methodum exhlbendl'
: _-mammum numerum maximorum transversalitim in. “schemate. pmep&ra.to. Ftenim-

posito maximorum’ ‘transversalium systemiate, quod primum se offert, 1psa classi-
ficatio serierum- indicat, si eorum numerus augerl potest. - '
Facta classxﬁcatmne antecedentibus praescripta, lofa Classis. Te1 tia. eadem

‘ quantatate augeatur, eaque minima, qua efficitur, wt unus serierum ejus Classis
- terminus. -aequalis evadat termino mazimo dhcut ejusdem verticalis ad, seriem

Secundae aut Primae Classis pertinent:.
Quod 5. ad Primam Classem. pertinet maximum, numerus maximoruin

transversalium augem potest. - Dabitur enim. . series supemor, quae praeber-

' maximum in. A alio in C. gaudet et a qua via indicata ad seriem ahquam 1n-
feriorem transitus datar, Quae series adycxenda est serierum superiorum na-
“mero, dum verticalium laevarum numerus ea augendus est verticali dextra, in
qua maximum illud in C positum: invenitur. . Si jacet in D terminus ille seriei
Tertiae Classis' maximo seriei Primae Classis aequalis, maxima transversalia

immutata manent, eo tantum accedente termino. Si vero terminus-ille jacet in

B, omnia mutanda erunt maxima formantia catenam illam, qua ad seriem inferio-

rem descendebatur a serie praedita maximo in C posito.. - Scilicet cuique illorum -

maxxmorum transversahum substltuendus est terminus ejusdem vertlcahs el ae~

quahs, ultimo'ig igitur terminus ille in B, novis maximis transversalibus sic erutis acce-
dente insuper maximo primae seriei in C posito, sicuti ad Primam Classem adnotavi. B
Si maximum, cui aequatur terminus Tertiae Classis, in serie Secundae =~
- Classis~ est, nihil mutatur, nisi. quod haec series. ad Tertiam- Classem trans-

migrat simulque reliquae- omnes Secundae Classis, 2 quibus per catenam indica~
tam ad illam seriéem transitus datur. Repetita: operatione rursus aut. augebitur

numerus maximorum transversalium, aut certe numerus.seriernm Secundae Classis - -

minvitur, unde tandem, nisi antea numerus maximorum transversalium auctus
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‘est, ad schema pervemmus semebus Secundae Classls destltutum, qmppe quae_.

omnes a.d Temam Classem tra,nsmlgraverunt Tum autem opel'at\one prae- -

scrlpta certo obtmemus mammorum transversahum auo’mentatlonem Quam si .
assecuti sumus, pro variis casibus, qui locum habere possunt et quos enumerare
longum esset, nova factenda, est maximorum transversalium dlstmbutxo in tres
- ,Classes assngnatas quo facto, eadem - repetenda erit . operatio, . usque dum ad
Canonem pervenimus, -in quo serles inferiores omnes ad superlores, verticales
g dextrae ad laevas. transmigraverunt.. L e
- At per. methodum antecedentzbus t?'adcta'm non . solum Canonem, secl Ca-
nonem szmphczsszmum eruimus. Quod ut pateat, demonstrabo, quantitates, qui-
bus augentar series, esse” mmlmas, quae poscuntur, ut omnino Canon prodeat
" Ac pumum, quod operatlonem praepala,tomam attlnet, observo, Canonis terminos
" terminis respondentibus dati schematis aut superiores.esse aut iis aequales,
“eum’ e dato- schemate propositum sit. Canonem eruere addendo singulis’ serie- -
bus tantum quantitates positivas aut. evanescentes. Unde in quague Canonis
'verticali ‘maximum aut supexat aut- mequat inaximum in eadem verticali dati -
schematis. -In Canone' autem invenitur in- ‘quaque - serie maximum, 1deoque
terminus -aliquis, -qui maximum -in. eadem verticali dati schematis aut siperat
aut aequat, unde quamque datl schema.tls seriem maximo- destltutam tali augere -
debemus quantitate, ut unus ejus terminus maximum- e3usdem verticalis superet
aut aequet. Quodsi . igitur - quantitates notamus, -quibus singuli seriei termini -
differunt a maximis in eadem verticali, quantitas, qua series augenda est, non
minor esse debet quam illarum quantitatum minima. Unde quamgue seriem
maximo destitutam augendo 'qua,ntitate‘minima, qua unus ejus terminus acqualis
efficitur maximo ejusdem verticalis, certe series. illas non majoribus auximus
quantitatibus, quam ad Canonem formandum flagitatur. - B .
Post. prueparattonem factam si jam ipse Canon prodxt, certo ille est
simplicissimns; vidimus enim schematis proposm seriebus minimas quantitates
positivas additas esse, qmbus fieri possit, ut. omnino Canon prodeat. Si vero
- nondum’ Canon produt procedendum - erat ad serierum. distributionem in tres.
Classes assignatas. Jam demonstrabo, ad Canonem eruendum ﬁerz non - posse,
ut aliqua serierum’ Tertme Classis wonutala maneat. _
In demouvstratione vocabo S schema praepa,ratum, K Canonem emtum.- -
Semper suppono, quod jam ad classificationem serierum poscebatur, in S cer-

tum maximorum transversalunn systema in spatlo 4 ante oculos haberi, ita ut,
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sl plurs, eJusmodl da.ntur systemata in spatlo A, unum aliguod ex iis ehgendumv' _
 Similiter in: K. suppono, si p]ura ma.xxmorum transversahum systemata. '

'dantur, unum certum eligi:.

~ Consideremus in S cunctas series supemores Tertxae CIassxs zmmutatcw,‘
© si quae dantur, sive ess, quibus nulla quantitas additur Canone K formando

- gen-quae -in 'S ‘et K ‘eaedem  sunt. . Vocemus  harum: serierum - complexum . H

earumgquie : consnderemus maxima transversaha, inS et K electa, “Dico, h_omm
mazimorum - systema tn S atque - K -n. tisdem verticahbus fore. Sit. .enim. M -
unum* horam maximorum in K; in serie immutata ‘positum; - cui respondet in
S terminus aequalis - eJusdem seriei et ipse in sua verticali maximus. . Nam
onm &, S ad K per. additiones positivas perveniatur, cujusque verticalis termini
in. S inferiores aut " aequales - sunt - respondentibus- - K; -unde, si:eorum
maximo in K aequatur ejusdem vertlcahs terminus. in 8, s a fortiori inter.
cjusdem verticalis terminis in S maximus esse debet. Terminus M exstare
debet: in- spatio 4, cum' series superior Tertiae Classis -secundum proprietates
Classium “stabilitas non habeat terminos in sua verticali maximos in C posmos.
“Vocemus V' complexum vertncahum in qmbus sunt serierum H maxima in S,
atque- ponamus, verticalem, in qua sit M, non. pertmex'e ad verticales V.- Ex-""
stabit in § in illa verticali maximum N= M ad maxima transversalis in spatio
‘A electa pertmens, quare maximum N in serie erit positum, gquae non per-
tinet ad series H. Nam 1psarum H maxima transversalia electa in verticalibus
V jacent, ipsum N autem in- verticali suppomtur, quae ad - verticales V non
pertinet. . Haec nova series et ipsa superior esse debet ad Tertiam Classem
pertinens; nam aximum N in spatio 4 jacet, et e definitione Classium tradita

sequitur, “si-in eadem verticali sumuntur omnes termini- maximi-inter se ae-
" quales, series, in quibus .positi sint, ad eandem Classem pertinere. Jam si -
ad Canonem K formandum illi seriei quantitas non evanescens addenda esset,

terminus .ipsi N in K respondens evaderet major ipso N ideoque etiam major

termino- M in eadem verticali posito, quod fieri non potest, cum sit M in.sua
verticali maximum. Unde series illa’ 1psa. immutata esse debet, ‘quod tamen

absurdum est, quia suppositum est, series H cunctas esse series Tertiae Classis

immutatas. Unde ipsum- M necessario in una vemcahum v Jacet quod cum

de quoque maximorum M valeat, sequitur, systema maximorum transversalium -
serierum H in K electorum in iisdem verticalibus esse atque systema maxnno-

rum tra,nsversahum earundem serierum H in S electorum, q. d.e. - v
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81 sumuntur in- S bermun respondentes et aequales maxnms serxerum‘

Hin K, forma,bunt illi in S a,lterum systema terminorum maximorum trans-
versahum, qui- eum: “maximis. semerum “H in.‘iisdem seriebus harizontalibus et -

verticalibus sunt. Id quod fieri- non potest, nisi - utriusque sysbematls termini in

eadem verticali positi inter se aequales sunt. Unde eruitur hoc Oorollarlum- ‘
© 8t in S i serte supmo're Tertiae Classts. smmutata sumatur ma:mmum, in eadem
- verticali habers in K semez alicuus- superiorts  efusdem: ~classis mazimum Ul
aequale.: - Mamma. autem - in S -ut. in K semper suppono e syatema,te dlecto

»ma,xxmorum transversalium sulm _ S ,
Ceterum eadem ratione demonstratur Proposmo antecedens si-H de-

signat complexum serierum Secundae Classis immutatarum; immo- pro iis tan-

tum Propositio vi aliqua et sxgmﬁca.txone gaudet Etemm Tertlae Claws omnino

non existunt series immutatae. . : . :
Primuam patet non- dart series znferzores zmmutatas. Sl enim exsta,t

_series inferior immutata, sit M ejus maximum. in. K e systemate maximorum

i ansversal

verticalis.
eadem verticali posnto ‘et ad’ maxima transversaha, pertmentl”) - At secundum

Corollarxum antecedens ' in eadem verticali esse debet in K seriei alicujus supe-

rioris taximum ad--maxima transversalia pertmens, unde in XK haberentur duo
maxima transversalia in eadem verticali, alterum in serie superiore, alterum M
‘m mfenore, id quod maximorum transversalium notioni contrarium est.
" Demonstrabo jam, s¢ sertes Tertice Classis ~superior exstet mmutata,
cticam habers inferiorem émmutatam, quod cum fieri non possit, probatum erit,
_neque superiorem neque inferiorem seriem Tertige Classis dari immutatam.

" Ponamus, dari seriem superiorem Tertiae Classis immutatam, quam per
s designo.
tiae Olassm, dabuntur series 8, $, E .,' Sa1 tales, ut earum maxima M,
Ml, _M,, A M,,,_,, qua.e e systema.te maximorum transversahum electo su-

~menda sunt, ~habeant quodque in eadem verticali- terminum’ aequalem N, in -
~ serie subsequente, ultimo vero M, aequetur in eadem verticali terminus N, _,

seriel mfenorls ut 10'1tur bini et M+, sint m eadem . serie, bint inter se.

: aequales M, et N, m eadem verticali. Jam si series superior Tertiae Clagsis

% Vide supra Tertiae Classis definitionem p. 209, 210.:

ium elect,orum, idem teumnus in § erit maximus inter omnes ejusdem. .
ideoque: aeqmva]et maximo seriei alicujus. supemoms Tertiae Classis in -

Secandum definitionem Tertiae Classis, ‘si s -est series supemor Ter-
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-8 est 1mmuta.ta, secundum Corollarium. antecedens dabiturr in K maxunum 1p31’ o
_ M aequale et m “eadem verticali posn;um' unde ad: Canonem forma,ndum non

augem poterlt series s,, ahoqum enim ‘augeretur. termmus N.i 1psoque maxxmo M
in .eadem verticali ‘posito. major. eva.deret Unde .series s, et ipsa immutats
esse debet, similiterque probatur, omnes quoque 8, s, ..., $,., nec non seriem
-'mferxorem s,, immutatam fore, quod fieri non. posqe ‘vidimus, '

m

Cum ad Ca,nonem formandum ‘nulla. series lertme Classm lmmutata.
‘manere possit, sit. /. minima qua,ntltatum, quibus . illae series. augerl debent it
at, -omnibus- quantltate f auctis, in novo schemate- certe una. earum exstet, quae..... .

ad Canonem formandum non amplius augenda sit, sed émmutela maneat. Sit g
’quuntltas minima, qua-ipsius S -series Tertlae Classm augentur, ut unus earum

terminus . aequetur - ejusdem verticalis: maximo in serie Secunda,e aut_ Primae

 Classis . posito.  Si f'<Cg atque omnes series Tertine Classis quantitate f'

augenﬁn', in nove schemate videmus, distributiénem serierumn in Clagses ‘non = *

alterari, - sed quamque ad eandem pertinere Classem atque in.S. Unde non

poterit fleri f<lg;- alio({uin enim - haberetur schema, in quo davetur series ali-
~ qua- Tertiae Classis immutata, quod fieri non potest ‘Hine -videmus,” quantitatem
- mimmam, qua series Tertiae Classis augendae sint, ut unus -earum - termmus -
aequetur eJusdem verticalis maximo in serie Primae aut Secundae Glassm posito, -
aequalem aut inferiorem esse ‘quantitate minima esrum, quibus series Tertiae

_Classxs ad Canonem formandum - augeri debent. - Unde sequitur regula tradita,

nunquam majores ‘adhiberi additiones, quam ad Canonem quemcunque forman-
dum riecessarium sit, ideoque Canonem regula nostra erutum fiere simplicissimum. - -

_ Exemplum.
Schema propositum, S Schema praeparatum.
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_ Schema donvatum I i Schema denvnmm H _
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In schemate proposito tres primae series et quinta terminis maximis
carent: Quibus- seriebus respective additi sunt numeri minimi 8, 6, 7, 1,
“quibus fierl potuit, ut unus earum terminus evaderet maximus. = In schemate
sic praeparato in quaque verticali terminos maximos omnes sublineavi, insuper
maxima transversalia electa stellavi (asterisco notavi). Deinde juxta scripto ¢
denotavi series Tertise Classis, quae sic inveniuntur, Primum enim ad eas
pertinent omnes series e, quae carent termino stellato, quas supra inferiores
~ appellavi; deinde scries §, quae terminum stellatum habent in eadem verticali,
“in qua et ahquls serierum e terminus subhneatur, series /)’ si plaeter terminos
stellatos’ ahos habent sublineatos, in iisdem verticalibus. quaeruntur novi termini
stellati, qui ad series y pertinent, et ita porro: omnes series «, B, y ete.
facillime inventae formabunt Tertiam Classem. Patet autem, ad’ regalam ex-
- sequendam tantum’ postulari; ut series Tertiae Clasms cognoscantur, neque. dis-
tributione in Primam ‘et Secundam Classem opus esse. Regula enim nihil
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‘posclt nisi ut semes Tertiae. Classns omnes simul quantltate munma. a.ugeantur,

~.qua fit, ut earum terminus unus’ aequetur rehquarum serierum termino maximo

alicui. stellato in eadem vertlcs,h posito.. Totuin igitur negotium consxstlt i

hae augmenta.tlone serierum, - electxone maxlmorum transversalinm atque dlstm—,;-

- butione- serierum Tertine Classis post quamque augmenta,tlonem denuo effi-
cienda. Id quod continuandum est, usque dum series Tertiae Classw non am-
' phus inveniuntur; quo. casu-ad- Canonem- simplicissimunm ‘pervenimus. - e
Schemaitis . totius . post. quamque mutationem denuo. scribendi negotlum'

"~ variis artificiis- expediri potest. - Scilicet, ut & schemate- a,hquo ad proximum - -
‘transeamus, non opus est;’ ut.alios terminos a.nte oculos habeamus, quam qui-in - -

‘quaque verticali maximi sunt et maximis proxnme inferiores, unde hos scribere
sufficit.. . Porro cum semerum ordo non respiciendus. sit, sufficit series tantum
auoendas delere et auctas infra rellquas scribere, .quae non mutantur: Sed haec
et alia, quae commode. in magna numerorym -mole adhlbentur, mehus quusque
- genio relinquuntaur. ' » '




